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* COROLLAIRE 1. Soient £ el F deuz espaces de Banach, et U un owvert de E. Soit
[ U= F une application de classe C* telle que pour tout x € U, dfy soit inversible et
bicontinu. Alors [ est une application ouverte, ¢’est-a-dire que pour tout owvert 2 C U,
F () est un ouvert de .

Démonstration. Soit Q2 un ouvert de U et x € . D’aprés le théoréme d’inversion locale, on peut
trouver un voisinage ouvert V, C £ et un voisinage ouvert W, de f(x) tels que fy, soit une
bijection de V, sur W, En particulier, f(V;) = W;. On en déduit que

@)= UV:) ~U = U
€0

TEN z€e
est un ouvert de F. O

% COROLLAIRE 4 (INVERSION GLOBALE). Soit f: U CR" = R" (o U est un ouvert de
") une application injective et de classe C* (k > 1). Alors les assertions suivantes sont
équivalentes :

(i) pour tout x € U, df, est inversible ;
(ii) V = f(U) est ouvert et f est un C*-difféomorphisme de U sur V.

Remarque 3. 11 se peut que df, soit inversible pour tout x € U et que f ne soit pas
injective (prendre par exemple f: R* = R? (z,y) — (e"cosy,e”siny)).
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